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ABSTRAK 

 

SUBRING (𝝀, 𝝁)–FUZZY DAN IDEAL (𝝀, 𝝁)–FUZZY  (Oleh: Audinta Sakti 

Firmansyah; Pembimbing: Na’imah Hijriati; 2024; 92 halaman) 

 

Himpunan fuzzy merupakan salah satu teori dalam bidang matematika yang 

didefinisikan sebagai suatu pemetaan dari himpunan tak kosong menuju interval 

tertutup [0,1]. Pengaplikasian himpunan fuzzy pada struktur ring menghasilkan 

konsep ring fuzzy yang telah menjadi dasar bagi penelitian aljabar fuzzy lainnya, 

salah satunya adalah konsep subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy yang merupakan perumuman dari 

subring fuzzy. Tujuan dari penelitian ini adalah mengkaji sifat-sifat dari subring 
(𝜆, 𝜇)–fuzzy terkait dengan sifat operasi irisan, gabungan, perkalian Kartesian, serta 

terkait dengan level subset; mengkaji sifat-sifat dari ideal (𝜆, 𝜇)–fuzzy terkait 

dengan irisan dan level subset; mengkaji tentang subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy yang 

terbentuk dari image dan preimage suatu homomorfisma ring; dan mengonstruksi 

ring faktor (𝜆, 𝜇)–fuzzy dari ideal (𝜆, 𝜇)–fuzzy. Hasil dari penelitian ini adalah 

diperolehnya sifat-sifat dari subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy, seperti sifat terkait elemen 

identitas, syarat cukup dan syarat perlu suatu subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy, level subset, 

irisan dari dua subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy menghasilkan subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy, dan hasil 

kali dua subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy menghasilkan subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy. Selain itu, 

diperoleh sifat terkait level subset dari ideal (𝜆, 𝜇)–fuzzy, dan irisan dari dua ideal 
(𝜆, 𝜇)–fuzzy menghasilkan ideal (𝜆, 𝜇)–fuzzy. Lebih lanjut, diperoleh bahwa image 

dan preimage dari subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy jika dipetakan dengan suatu homomorfisma 

ring menghasilkan suatu subring (𝜆, 𝜇)–fuzzy. Selain itu, image dan preimage dari 

ideal (𝜆, 𝜇)–fuzzy jika dipetakan dengan suatu homomorfisma ring menghasilkan 

suatu ideal (𝜆, 𝜇)–fuzzy. Terakhir, diperoleh jika diberikan 𝐵 adalah ideal (𝜆, 𝜇)–
fuzzy dari ring R, maka dapat dibentuk suatu ring faktor (𝜆, 𝜇)–fuzzy  

𝑅/𝐵 = {𝑟 + 𝐵|𝑟 ∈ 𝑅}. 
 

Kata kunci: Subring Fuzzy, Subring (𝜆, 𝜇)–Fuzzy, Ideal Fuzzy, Ideal (𝜆, 𝜇)–Fuzzy. 
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ABSTRACT 

 

(𝝀, 𝝁)–FUZZY SUBRINGS AND (𝝀, 𝝁)–FUZZY IDEALS (By: Audinta Sakti 

Firmansyah; Advisor: Na’imah Hijriati; 2024; 92 pages) 

 

The theory of fuzzy sets in mathematics maps a non-empty set to a closed 

interval of [0,1]. The application of fuzzy sets to ring structures results in the 

concept of fuzzy rings, which has become the basis for further research in fuzzy 

algebra. One of these concepts is the concept of -fuzzy subrings, which generalizes 

fuzzy subrings. The purpose of this research is to study the properties of (λ, μ)–fuzzy 

subrings related to the properties of intersection operations, unions, Cartesian 

multiplication, and related to level subsets; study the properties of (𝜆, 𝜇)–fuzzy 

ideals related to intersection operations and level subsets; study the properties of 
(𝜆, 𝜇)–fuzzy subrings formed from the image and pre-image of a ring 

homomorphism; and construct (𝜆, 𝜇)–fuzzy quotient rings from (𝜆, 𝜇)–fuzzy ideals. 

The result of this research is the obtained properties of (𝜆, 𝜇)–fuzzy subrings, such 

as properties related to identity elements, sufficient conditions and necessary 

conditions for (𝜆, 𝜇)–fuzzy subrings, level subsets, intersections of two (𝜆, 𝜇)–fuzzy 

subrings produces a (𝜆, 𝜇)–fuzzy subrings, and the product of two (𝜆, 𝜇)–fuzzy 

subrings produces (𝜆, 𝜇)–fuzzy subrings. In addition, obtained properties related to 

level subsets from (𝜆, 𝜇)–fuzzy ideals and intersections of two (𝜆, 𝜇)–fuzzy ideals 

produces (𝜆, 𝜇)–fuzzy ideals. Furthermore, it is obtained that image and preimage 

of any (𝜆, 𝜇)–fuzzy subrings or (𝜆, 𝜇)–fuzzy ideals if mapped by a ring 

homomorphism produces another (𝜆, 𝜇)–fuzzy subrings or (𝜆, 𝜇)–fuzzy ideals. 

Finally, it is obtained that (𝜆, 𝜇)–fuzzy quotient rings can be formed from a 
(𝜆, 𝜇)–fuzzy ideals. 

 

Keywords : Fuzzy Subrings, (𝜆, 𝜇)–Fuzzy Subrings, Fuzzy Ideals, (𝜆, 𝜇)–Fuzzy 

Ideals 
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ARTI LAMBANG 

 

+, ⋅   :  Operasi biner 

∈   :  Elemen 

∉   :  Bukan elemen 

𝑆  :  Himpunan semesta 

∅   :  Himpunan kosong 

⊆   :  Subset; himpunan bagian 

∪   :  Gabungan 

∩   :  Irisan 

𝑎 ∨ 𝑏   :  Maksimum atau supremum antara 𝑎 dan 𝑏 

𝑎 ∧ b  :  Minimum atau infimum antara 𝑎 dan 𝑏 

≠   : Tidak sama dengan 

≰   :  Tidak kurang dari atau sama dengan 

𝐼𝑆   :  Koleksi semua subset fuzzy dari 𝑆 

𝐴, 𝐵   :  Subset fuzzy 

𝐴(𝑥)   :  Derajat keanggotaan 

𝐴𝛼   :  𝛼–level subset dari 𝐴 

ℤ   :  Himpunan bilangan bulat 

𝑀2(ℤ)  : Matriks berukuran 2 × 2 dengan entri bilangan bulat 

𝑀∗
2(ℤ)  : Matriks diagonal utama berukuran 2 × 2 dengan 

entri bilangan bulat 

𝑀𝑆2
∗(ℤ) : Matriks diagonal utama berukuran 2 × 2 dengan 

entri bilangan bulat dan semua entrinya sama 

∎   :  Terbukti 
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