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ABSTRAK 

PELABELAN GRACEFUL, SKOLEM GRACEFUL DAN  PELABELAN 𝜌̂  
PADA GRAF C-STAR DAN SAKURA-STAR 

(Oleh : Asna Maulida; Pembimbing : Nurul Huda, Pardi Affandi, 2026;.....Halaman) 

Pelabelan graf merupakan salah satu kajian penting dalam teori graf yang terus 

berkembang dan banyak diteliti dalam matematika diskrit. Kajian ini tidak hanya 

memiliki nilai teoritis, tetapi juga berpotensi diaplikasikan dalam berbagai bidang 

seperti jaringan, sistem komunikasi, dan pengkodean. Penelitian ini bertujuan untuk 

mengkaji pelabelan graceful, pelabelan skolem graceful, dan pelabelan 𝜌̂ ̂ pada graf 

C-Star dan graf Sakura-Star yang merupakan pengembangan dari graf bintang. 

Struktur kedua graf tersebut dianalisis untuk menentukan fungsi pelabelan simpul 

dan pelabelan sisi yang memenuhi definisi masing-masing pelabelan. Metode 

penelitian yang digunakan adalah studi literatur dengan pendekatan analitis melalui 

konstruksi fungsi pelabelan simpul, pembuktian bahwa fungsi yang diperoleh 

memenuhi definisi fungsi, terdefinisi dengan baik (well-defined), dan bersifat 

injektif, serta verifikasi bahwa pelabelan sisi yang diinduksi membentuk himpunan 

{1,2,…,∣E∣}. Hasil penelitian menunjukkan bahwa berhasil dikonstruksi fungsi 

pelabelan simpul pada graf C-Star dengan banyak simpul ∣V∣=2n+4 dan banyak sisi 

∣E∣=2n+3, sehingga graf tersebut memiliki pelabelan graceful, pelabelan skolem 

graceful, dan pelabelan 𝜌̂ ̂. Selain itu, berhasil dikonstruksi fungsi pelabelan simpul 

pada graf Sakura-Star dengan banyak simpul ∣V∣=5n+6 dan banyak sisi ∣E∣=5n+5, 

sehingga graf tersebut juga memiliki pelabelan graceful, pelabelan skolem graceful, 

dan pelabelan 𝜌̂ ̂. Penelitian ini diharapkan dapat menjadi referensi dalam 

pengembangan kajian pelabelan graf pada graf-graf khusus lainnya.  

Kata kunci: Graf C-Star, Graf Sakura-Star, Pelabelan Graceful, Pelabelan Skolem 

Graceful, Pelabelan 𝜌̂ ̂.  
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ABSTRACT 

GRACEFUL LABELING, GRACEFUL SCOLEM AND 𝜌̂ ̂ LABELING ON C-

STAR AND SAKURA-STAR GRAPHS 

(By : Asna Maulida; Advisors : Nurul Huda, Pardi Affandi, 2026;.....Pages) 

Graph labeling is a significant and evolving area of study within graph theory and 

discrete mathematics. Beyond its theoretical value, it holds potential for application 

in fields such as networking, communication systems, and coding theory. This 

research aims to investigate graceful labeling, Skolem graceful labeling, and 𝜌̂ ̂ -

labeling for C-Star and Sakura-Star graphs—graphs derived from the standard star 

graph. The structures of these graphs were analyzed to determine vertex and edge 

labeling functions that satisfy the respective definitions of each labeling type. The 

study employed a literature review combined with an analytical approach involving 

the construction of vertex labeling functions, proofs that these functions satisfy the 

necessary definitions (including being well-defined and injective), and verification 

that the induced edge labelings form the set {1,2, … , |𝐸|}. The results demonstrate 

the successful construction of vertex labeling functions for the C-Star graph (with 

|𝑉| = 2𝑛 + 4 vertices 𝑎𝑛𝑑 |𝐸| = 2𝑛 + 3 edges) and the Sakura-Star graph (with 

|𝑉| = 5𝑛 + 6  vertices and |𝐸| = 5𝑛 + 5 edges), establishing that both graphs 

admit graceful labeling, Skolem graceful labeling, and 𝜌̂̂ labeling. This research is 

expected to serve as a reference for further studies on graph labeling applied to 

other specific classes of graphs. 

Keywords: C-Star Graph, Sakura-Star Graph, Graceful Labeling, Graceful 

Skolem Labeling, 𝜌̂ ̂ Labeling.  
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