INK-ALJABAR

SKRIPSI

Disusun untuk memenuhi persyaratan
dalam menyelesaikan program sarjana Strata-1 Matematika

Oleh:
RISKI RESNAWAN
NIM. 2111011210017

PROGRAM STUDI MATEMATIKA
FAKULTAS MATEMATIKA DAN ILMU PENGETAHUAN ALAM
UNIVERSITAS LAMBUNG MANGKURAT
BANJARBARU
JANUARI 2025




HALAMAN PENGESAHAN

SKRIPSI
INK-Aljabar

Oleh:
Riski Resnawan
NIM. 2111011210017

telah dipertahankan di depan Dosen Penguji pada tanggal 15 Januari 2025.
Susunan Dosen Penguji:
Dosen Penguji

Pembimbing Tunggal
=4
1. Saman Abdurrahman, S.Si., M.Sc. (..o _—

2. Dr. Mochammad Idris, S.Si., M.Si. (... ..)

Dr. Na'imah Hijriati, S.Si., M.Si.
NIP. 197911222008012013

anjarbaru, 20 Januari 2025
pordinator Program Studi Matematika




PERNYATAAN

Dengan ini saya menyatakan bahwa dalam skripsi ini tidak terdapat karya yang
pernah diajukan untuk memperoleh gelar kesarjanaan di suatu Perguruan Tinggi,
dan sepanjang pengetahuan saya juga tidak terdapat karya atau pendapat yang
pernah ditulis atau diterbitkan oleh orang lain, kecuali yang secara tertulis diacu

dalam naskah ini dan disebutkan dalam Daftar Pustaka.

Banjarbaru, 15 Januari 2025

4—

Riski Resnawan
NIM. 2111011210017



ABSTRAK

INK-aljabar (Oleh: Riski Resnawan; Pembimbing: Na’imah Hijriati, 2024; 67 hal-
aman)

Struktur aljabar merupakan suatu himpunan tak kosong yang dilengkapi
dengan satu operasi biner atau lebih. Salah satu jenis struktur aljabar adalah INK-
aljabar yang didefinisikan sebagai himpunan tak kosong dengan elemen khusus "0"
dan suatu operasi biner * yang memenuhi beberapa aksioma khusus. Tujuan dari
penelitian ini adalah mengkaji sifat-sifat elementer dan relasi biner < pada INK-
aljabar, hubungan INK-aljabar dengan struktur aljabar yang lainnya, sifat-sifat hub-
ungan antara g-part, p-radical p-semisimple, ideal, ideal tertutup, sub-aljabar, me-
dial dan homomorfisma INK-aljabar. Hasil dari penelitian ini adalah berlakunya
sifat-sifat elementer dan relasi biner < merupakan relasi terurut parsial pada INK-
aljabar (X,*). Terkait dengan hubungan antara INK-aljabar dengan struktur yang
lain diperoleh setiap BCK-aljabar merupakan INK-aljabar. Kemudian, (X,*) meru-
pakan INK-aljabar jika dan hanya jika (X,*) merupakan BCl-aljabar, dan setiap
INK-aljabar merupakan BCH-aljabar dan Q-aljabar. Selanjutnya, berlakunya sifat-
sifat-sifat serta syaratperlu dan syarat cukup dari g-part, p-radical dan p-semisim-
ple. Terkait dengan hubungan antara g-part, p-radical, p-semisimple, ideal, ideal
tertutup, sub-aljabar dan medial diperoleh setiap g-part dan INK-aljabar berorder
sama merupakan p-semisimple, setiap p-radical merupakan ideal, setiap ideal ter-
tutup merupakan sub-INK-aljabar, setiap INK-aljabar order tiga memiliki g-part
order satu atau dua, g-part dari INK-aljabar berorder tiga merupakan ideal jika dan
hanya jika g-part berorder satu, X merupakan medial jika dan hanya jika X meru-
pakan p-semisimple, dan setiap g-part merupakan medial INK-aljabar. Lebih lanjut,
berlakunya sifat dan hubungan homomorfisma INK-aljabar yaitu setiap homomor-
fisma INK-aljabar mengawetkan elemen khusus "0", jika f merupakan homomor-
fisma INK-aljabar maka preimage dibawah f dari suatu ideal di kodomain meru-
pakan ideal di domainnya, dan setiap kernel merupakan ideal dari INK-aljabar.

Kata Kunci: Struktur Aljabar, INK-aljabar, Ideal, Sub-aljabar, Homomorfisma



ABSTRACT

INK-Aljabar (By: Riski Resnawan; Supervisor: Na’imah Hijriati, 2024; 67 pages)

An algebraic structure is a nonempty set equipped with one or more binary
operations. One type of algebraic structure is INK-algebra which is defined as a
nonempty set with a special element "0" and a binary operation * that satisfies some
special axioms. The purpose of this research is to study the properties of elementary
and binary relation < on INK-algebra, the relationship of INK-algebra with other
algebraic structures, the properties and relationships of g-part, p-radical, p-semi-
simple, ideal, closed ideal, sub-algebra, medial and homomorphism of INK-algebra.
The result of this research is the validity of the elementary properties and binary
relations < is a partially ordered relation on INK-algebra (X,*). Related to the re-
lationship between INK-algebra and other structures, it is obtained that every BCK-
algebra is a INK-algebra. Then, (X,*) is an INK-algebra if and only if (X,) is a
BCl-algebra, and every INK-algebra is an BCH-algebra and Q-algebra. Further-
more, the properties and necessary and sufficient conditions of g-part, p-radical
and p-semisimple apply. Related to the relationship between g-part, p-radical, p-
semisimple, ideal, closed ideal, sub-algebraand medial, it is obtained that every g-
part and INK-algebra of the same order is a p-semisimple, every p-radical is an
ideal, every closed ideal isa sub-INK-algebra, every INK-algebra of order three has
a g-part of order one or two, the g-part of an INK-algebra of order threeis an ideal
if and only if the g-partis of order one, X is medial if and only if X is p-semisimple,
and every g-partis a medial INK-algebra. Furthermore, the properties and relations
of INK-algebra homomorphisms apply, namely every INK-algebra homomorphism
preserves the special element "0", if f is an INK-algebraic homomorphism thenthe
preimage under f of an ideal in the codomain is an ideal in the domain, and every
kernel is an ideal of INK-algebra.

Keywords: Algebraic Structure, INK-algebra, Ideal, Sub-algebra, Homomorphism
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ARTI LAMBANG DAN SINGKATAN

A : Himpunan A

|Al : Order elemen A/banyaknya elemen A
1) : Himpunan kosong

Z : Himpunan bilangan bulat

Z* : Himpunan bilangan bulat positif
27 {2z|z € Z}

22t U {0}  :{0,2z|z € Z*}

P(S) : Himpunan kuasa dari S

*, A, — : Operasi biner

< : Relasi biner

(A,%) : Himpunan A dengan operasi biner *
4,=) : Himpunan A dengan relasi biner <
4,%,<) : Himpunan A dengan operasi biner * dan relasi biner <
€ : Elemen/anggota himpunan

¢ : Bukan elemen/anggota himpunan

* : Tidak sama dengan

c : Subset/himpunan bagian

N - Irisan

U : Gabungan

E| : Terdapat/ada

\4 : Untuk setiap

Dy : Domain f

G(X) : G-part dari himpunan X

B(X) : P-radical dari himpunan X

im(f) : image dari f

1Y) : preimage dari f

ker(f) : kernel dari f

| : Pembuktian selesai
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