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ABSTRAK

PEMBENTUKAN NORMA DENGAN FUNGSI EKSPONENSIAL DI RUANG BA-

RISAN ORLICZ (Oleh: Raudatul Jannah; Pembimbing 1: Mochammad Idris; Pem-
bimbing 2: Na’imah Hijriati; 2026; 86 halaman)

Ruang norma merupakan ruang vektor yang dilengkapi dengan suatu norma untuk
mengukur besar elemen-elemennya. Salah satu contoh ruang norma yang banyak
digunakan adalah ruang barisan ℓp. Penelitian ini diawali dengan membentuk ruang
norma menggunakan fungsi Young dari kelas eksponensial dan diperoleh ruang
barisan Orlicz beserta norma Luxemburgnya. Selanjutnya digunakan deret Taylor
dari fungsi Young eksponensial untuk pembuktian ketaksamaan dua sisi dari kedua
fungsi, serta kajian terhadap norma Luxemburg untuk membuktikan ekuivalensinya
dengan norma pada ruang barisan ℓp. Hasil penelitian menunjukkan bahwa fungsi
Young kelas eksponensial tersebut ekuivalen dengan fungsi pada ruang barisan ℓp,
sehingga norma Luxemburg yang dihasilkan juga ekuivalen dengan norma pada
ruang barisan ℓp. Akibatnya, ruang barisan Orlicz yang terbentuk memiliki topologi
yang sama dengan ruang barisan ℓp sebagai ruang Banach. Selain itu, ketaksamaan
Hölder yang berlaku pada ruang barisan ℓp juga berlaku pada ruang barisan Orlicz
tersebut, dengan konstanta B = 4, yang diperoleh dari konstanta ekuivalensi norma
antara ℓp dan ℓΦp . Hasil penelitian menunjukkan adanya kesamaan ruang dan sifat
topologi antara ruang barisan ℓp dan ruang barisan Orlicz yang dibangun melalui
fungsi Young kelas eksponensial.

Kata Kunci: fungsi eksponensial, fungsi Young, ruang norma, ruang barisan Orlicz,
norma Luxemburg.
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ABSTRACT

THE CONSTRUCTION OF A NORM USING AN EXPONENTIAL FUNCTION ON

THE ORLICZ SEQUENCE SPACE (By: Raudatul Jannah; Supervisor: Mocham-
mad Idris and Na’imah Hijriati; 2026; 86 pages)

Normed spaces are vector spaces equipped with a norm to measure the magnitude
of their elements. One of the most widely used examples of normed spaces is the
sequence space ℓp. This research begins by constructing a normed space using
a Young function of exponential class, resulting in an Orlicz sequence space
together with its Luxemburg norm. Furthermore, the Taylor series expansion of the
exponential Young function is employed to prove a two-sided inequality between
the two functions, as well as to study the Luxemburg norm in order to establish
its equivalence with the norm on the sequence space ℓp. The results show that the
exponential class Young function is equivalent to the function defining the sequence
space ℓp, and consequently, the resulting Luxemburg norm is also equivalent to
the norm on ℓp. As a result, the constructed Orlicz sequence space possesses the
same topology as the sequence space ℓp as a Banach space. In addition, Hölder’s
inequality, which holds in the sequence space ℓp, is also valid in the corresponding
Orlicz sequence space, with constant B = 4, obtained from the norm equivalence
constants between ℓp and ℓΦp . These findings demonstrate the similarity of the space
structure and topological properties between the sequence space ℓp and the Orlicz
sequence space generated by an exponential class Young function.

Keywords: Exponential function, Young function, normed space, Orlicz sequence

space, Luxemburg norm.
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